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Primo modulo:

, 1.
2

Sia X = L2( -00, +00) e in(x) = xne- Xz ,n = O, 1, 2, ...
•. i) sapendo che le in sono linearmente indipendenti in X
e, dette Cf'n(x) le funzioni ottenute applicando alle in il
procedimento di ortogonalizzazione, dimostrare che "In ~ O

2

Cf'n(x)= Pn(x)e-Xz ,dove Pn(x) e' un polinomio di grado n;
o ii) dimostrare che Pn(x) e' pari se n e' pari e dispari se n
e' dispari .

.• 2.

Sia X uno spazio normato e A un sottoinsieme di X tale che
se x, y E A =} X~y E A .

• i) mostrare che se x,y E A =}:;.x + (1- :;.)y E A, "In E N , VO::S m::S 2n;
~ ii) se A e' aperto e B(x,r) U B(y,r) ç A =} B(~,r) ç A;
! iii) sapendo che i razionali diadici sono densi in [0,1]' dimostrare
che se A e' aperto, A e' convesso se e solo se x, y E A =} ~ E A.

3.

+Sia Co =c{-J :-N ~ RZimni(n) = O}.
i) osservare che Il çco ç ZOO;
ii) dimostrare che "Ix E 11 si ha Il x 1100::S11x 111;

iii) mostrare che Co non e' denso in 100•

Primo e secondo modulo:

4.

Sia X uno spazio di Hilbert e (xn) ç X.
r i) trovare un esempio di successione che converge debolmente ma
non in norma;

• ii) trovare un esempio di successione tale che Il Xn II~II x usenza che
• vi sia convergenza in norma;
iii) dimostrare che Xn ~ x {==} Xn --'"x e Il Xn II~II X Il.

\ ,I Il~ v d.f;'!J .


